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Exercices sur les successions de deux épreuves indé pendantes.

Exercice 3A.1
On lance 2 fois de suite un dé cubique bien équilibré dont les faces sont numérotées de 1 a 6 et on s’intéresse

au nombre de 6 obtenus. On appelle A T’issue « on a obtenu un 6 » et B=A « on n’a pas obtenu un 6».
Quelle estla probabilit¢ d’obtenir deux 6 ?

Exercice 3A.2
On lance 2 fleches sur une cible comportant trois secteurs numérotés 10 ; 5 ; 1 et on s’intéresse au nombre de
points obtenus sachant que la fleche atteint toujours sa cible et :

- la probabilit¢ que la fleche atteigne le 10 est 0,1,

- la probabilit¢ que la fleche atteigne le 5 est0,4 ,

- la probabilit¢ que la fleche atteigne le 1 est0,5.
Onappelle D I'événement la fleche atteint le 10, C I’événement la fleche atteint le 5 et U I'événement la fléche
atteint le 1.

1) Quelle estla probabilit¢ d’obtenir un score supérieur ou ¢gala 12 ?

2) Quelle estla probabilit¢ d’obtenir un score pair ?

Exercice 3A.3
Ons’intéresse aux familles ayant 2 enfants. On appelle F I'événement « naissance d’une fille » et G « naissance

d’un gargon ». On sait que en France p(F) ~ 0,488 etque p(G)=1-p(F) ~0512.
Quelle estla probabilit¢ d’obtenir deux filles ?

Exercice 3A.4
Une urne contient cing jetons indiscernables au toucher : deux bleus, deux rouges et un noir. L’expérience
aléatoire consiste a tirer au hasard successivement deux jetons de I'urne avec remise et a noter les deux
couleurs obtenues.
On note B I’événement «tirer un jeton bleu» ; R I'événement «tirer un jeton rouge » et N 'événement «tirer
un jeton noir».

a) Construire I’arbre pondéré associé a cette expérience.

b) Déterminer la probabilité¢ d’obtenir I'issue (R;N), puis celle de I'issue (R;B).

¢) Onnote Ul'événement «obtenir un tirage Unicolore». Déterminer la probabilit¢ de U.

Exercice 3A.5
Un dé a quatre face n'est pas équilibré, les probabilités sont :
0,1 pour la face ™", 0,2 pour la face 2", 0,3 pour la face "3" et 0,4 pour la face "4",
On lance deux fois de suite ce dé et on totalise les valeurs obtenues.
1) Quelle estla probabilit¢ d’obtenir un score égal a 8 ?
2) Quelle estla probabilit¢ d’obtenir un score inféricur ou égal a 3 ?
3) Quelle estla probabilit¢ d’obtenir un score supérieur a6 ?

Exercice 3A.6

On considere trois urnes U,, U,, et U,.

L’urne U, contient deux boules noires et trois boules rouges ; I'urne U, contient une boule noire et quatre
boules rouges ; 'urne U, contient trois boules noires et quatre boules rouges.
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Une expérience consiste a tirer au hasard une boule de U, et une boule de U, , ales mettre dans U, puis a
tirer au hasard une boule de U,.

Pour i prenant les valeurs 1, 2 et 3, on désigne par N;, (respectivement R;) I'événement « on tire une boule

noire de 'urne U; » (respectivement « on tire une boule rouge de I'urne U, »).

1) Reproduire et compléter I’arbre de probabilités suivant :

=
N
R2<N3

2) a) Calculer la probabilit¢ des événements N; "N, " N5 et N; "R, N Nj.
b) En déduire la probabilit¢ de I'événement N; M Nj.
¢) Calculer de fagon analogue la probabilit¢ de I'événement Ry M Nj.
2

3) Déduire de la question précédente que p(N3) =

4) Lesévénements N, et N, sont-ils indépendants ?
5) Sachant que la boule tirée dans U, est noire, quelle est la probabilit¢ que la boule tirée de U, soit
rouge ?
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Exercice 3A.1

On lance 2 fois de suite un dé cubique bien équilibré dont les faces sont numérotées de 1 a 6 et on s 'intéresse

au nombre de 6 obtenus. On appelle A I'issue « on aobtenu un6 » et B=A « on n’a pas obtenuun 6.

Quelle est la probabilité d’obtenir deux 6 ?
Représentons la situation a I’aide d’un arbre de probabilité,
1 5
sachant que p(A)== et p(B)==. 1
que p(A)= et p(B)=¢ -

La probabilité d’avoir deux 6 est: p(A NA,).
D’apres la loi des probabilités conditionnelles :

11 1 5
P(ALNA,)=p(A)xPa (A7) —== 6

==X
6 6 36

Exercice 3A.2

1 A2
6
A1
6 B:
% A
B1
5
6 B:

On lance 2 fleches sur une cible comportant trois secteurs numérotés 10, 5 ; 1 et on s’ intéreSse au nombre

de points obtenus sachant que la fleche atteint toujours sa cible et :
- laprobabilité que la fleche atteigne le 10 est 0,1 ,
- laprobabilité que la fleche atteigne le 5 est0,4 ,
- la probabilité que la fleche atteigne le 1 est0,5.

On appelle DI’événementla fleche atteintle 10, C [’événementla fleche atteintle 5 et U I’événement la fleche

atteintle 1.
1) Quelle est la probabilité d ’obtenir un score supérieur ou égal 1 s (20)
a12? B
La probabilité cherchée est, en utilisant la loi des probabilités D1<— o— C2 (19
conditionnelles : 1 ; \
p(D,ND,)+p(D,NC,)+p(C,ND,) 10 0 Yo
1 D2 (15)
:p(Dl)Xle(D2)+p(D1)XpD1(C2)+p(Cl)X pcl(Dz) 4 /10/
1 1 1 4 4 1 9 0, 2 (0
=—X—Ft—X—Ft—X— = —— 10
10 10 10 10 10 10 100 5
2) Quelle est la probabilité d obtenir un score pair ? 10 Uz (6)
P(D,ND, )+ p(CyNCy )+ p(CyNU, )+ p(U NGy )+ p(UnU,) - 2 o Do
=p(Dy)x le(Dz)“‘ p(Cy)x Pc, (Cp)+-t P (Uy)x pul(Uz) uw{\ﬁlﬂ—D c. (6)
[

1 1 4 4 4 5 5 4 5 5
=Xt Xt —X—F —X—F—X—
10 10 10 10 10 10 10 10 10 10
1 16 20 20 25 82
= +—t+—+ + = =0,82
100 100 100 100 100 100

Exercice 3A.3
On s’intéresse aux familles ayant 2 enfants. On appelle F [’événement «
naissance d’une fille » et G « naissance d’un garcon ».
On sait que en France p(F) ~0,488etque p(G)=1-p(F) ~0,512.
Quelle est la probabilité d obtenir deux filles ?
D’apres la loi des probabilités conditionnelles :
P(R.NF,)=p(F)x pg (F,)=0488x0,488 = 0,238

10 Uz (2)

0,512_ G2
G:
0,512
0,488~ F>
0,512 G2
0,488
’ F1<
0,488 >~ F2
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Exercice 3A.4

Une urne contient cing jetons indiscernables au toucher : deux bleus, deux rouges et un noir. L’expérience
aléatoire consiste a tirer au hasard successivement deux jetons de [’'urne avec remise et a noter les deux
couleurs obtenues.

On note B l’événement «tirer un jeton bleuy ; R ’événement «tirer un jeton rouge » et N [’événement «tirer
un jeton noir».

a) Construire [’arbre pondéré associé a cette expérience. 2/5_— Bz
b) Déterminer la probabilité d’obtenir I'issue (R;N), puis celle de B1 25 g,
Uissue (R;B). 22 115\,
Loi des probabilités conditionnelles : 2/5_— B2
2 1 2 25 g 25 g
R M N = R X N = —X—-=— 1 2

P(R AN, )=p(Ry)xpg (N;) 5~ o5 ~
2.2 4 N
p(R,NB,)=p(Ry)x pRl(BZ):§X§:£ 115 25— B2
" 25 g,

€) Onnote U l’événement «obtenir un tirage Unicolorey. Déterminer
la probabilité de U. 1/5 ™ N2

p(U)=p(B,nB,)+p(R,NR,)+p(N;AN,)
=p(B,)x pBl(BZ)+ p(Ry)x pRl(R2)+ P(N;)x le(Nz)

Exercice 3A.5
Un dé a quatre face n'est pas equilibré, les probabilités sont :
0,1 pourlaface"1", 0,2pourlaface"2", 0,3 pourlaface”3" et0,4pourlaface"4".
On lance deux fois de suite ce dé et on totalise les valeurs obtenues.
1) Quelle estla probabilité d ‘obtenir un score égal a 8 ?
2) Quelle est la probabilité d obtenir un score inférieur ou égala 3 ?
3) Quelle est la probabilité d obtenir un score supérieur a 6 ?

Soit A, B, C et D les événements respectifs « on obtient un 1 », score
« on obtient un 2 », « on obtient un 3 » et « on obtient un 4 ». 01~ A: 2
Voici I’arbre représentant cette situation : 02, B,

1) Loi des probabilités conditionnelles :
p(D;nD,)=p(D;)x pp, (D;)=0,4x0,4=0,16
2)  p(ANA,)+p(ANB,)+p(BNA,)
=0,1x0,1+0,1x0,2+0,2x0,1
=0,05
3) p(C,ND,)+p(D,NC,)+p(D;ND,)
=0,3x0,4+0,4x0,3+0,4%x0,4
=0,4

o
-
>
N
0~ O Ny O OO0 bR W bW
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Exercice 3A.6
On considére trois urnes U, U,, et Us.

L'urne U, contientdeux boules noires et trois boules rouges ; I'urne U, contientune boule noire et quatre
boules rouges ; I'urne U, contienttrois boules noires et quatre boules rouges.

Une expérience consiste a tirer au hasard une boule de U, etune boule de U, , a les mettre dans U,, puis a
tirer au hasard une boulede U,.
Pouri prenantlesvaleurs 1,2 et 3, on désignepar N;, (respectivement R; ) [’événement « on tire une boule

noire de l'urne U; » (respectivement « on tire une boule rougede ['urne U; »).

1) Reproduire et compléter ['arbre de probabilités suivant :

[& N S ]
gl &

P,

=]
7/\9
F z

2) a) Calculer la probabilité des événements N; "N, "Ny et N "R, N N,.

2 1 5 2
p(NmRmN)244 32
55 9 225

b) En déduire la probabilité de I"événement Ny NN,
2 2. 32 32 _ 42
45 225 225
¢) Calculer de fagon analogue la probabilité de I'événement Ry M Nj.
p(R;"Ng)=p(R AN, "Ny )+ p(Ry AR, NN,)
31 4 3 4 3 12 36 48

= XX —F—X—X—

559559225225225

p(N; ANg)=p(N; AN, ANg)+p(N; "R, NNy )=

3) Déduire de la question précédente que p(NS)zé.

N, et R; forment une partition de I'univers, d’aprés la loi des probabilités totales :
42 48 _ 90 [45]x2 2
225 225 225 " [45]x5 5

4) Les evenements N, et N5 sont-ilsindépendants ?

42 2 2 4
p(NlmN3):2_25 et p( )xp( ) 5 5 25

p(N; ANg) = p(N)x p(Ny) : les événements N et N, ne sont pas indépendants.

P(N3)=p(NyANg)+p(RyNNg)=
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5) Sachantque laboule tirée dans U, estnoire, quelle est la probabilité que la boule tirée de U, soit
rouge ?
48
_P(RION3) 555 48 5 24
e T e
p(N,) 2 225 2 45




