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Controéle de trigonométrie
La calculatrice n’est pas autorisée

L'univers se répéte, a I'exception peut-étre de I'histoire.
De toutes les études terrestres, I'histoire est la seule qui ne se répéte pas. ...
L'astronomie se répete, la botanique se répéte, la trigonométrie se répéte,
la mécanique se répéte, la division longue composée se répete.
Chaque somme, si elle est calculée de la méme maniére a n'importe quel moment, donnera la méme réponse. ...
Un grand nombre de modernes disent que I'histoire est une science ; si c'est le cas, elle occupe une place solitaire et splendide
parmi les sciences ; c'est la seule science dont les conclusions sont toujours erronées.
Chesterton

Exercice 1 : (4,5 pt) Cercle trigonométrique
En vous aidant du cercle trigonométrique ci-contre, simplifier au
maximum les écritures suivantes :

LT 2 T . X 2
A=|coSt—sin— | —| cos——sin—
( 4) ( 3 4j

B= Zsm(z—xj sin(—x)+3cos(x+7z)—sin(x—n)+cos(x+%)
2
C= {COS(E_XJ sin(%ﬂﬂ -1

Exercice 2 : (3 pt)

. : . 64 -93 - .
Déterminer les mesures principales des angles TH et 2 Justifier vos réponses.

Exercice 3 : (3 pts)

. In ) . . . - .
Convertir 2 en degreés puis convertir 230° en radians en valeur exacte. Justifier vos réponses.

Exercice 4 : (3 pts)
En vous aidant du cercle trigonométrique, résoudre les équations et inéquations suivantes sur ]—7r ; 72']:

V3 : V2

a) COSX=—— b) sinx=——
2 2

f

C) cosxs1 d) ——<sm —
2 2

Exercice 5 : 65pts:15-15-0,5-3)
Soit f la fonction définie sur R par f (x)=3sin(2x)

1) a) Etudier la parité de la fonction f .
b) Etudier la périodicité de la fonction f .

c) En déduire que I’on peut étudier la fonction f sur ’intervalle {0 ; g} :

2) Dresser le tableau de variation complet de f sur I’intervalle {O;ﬂ puis sur I’intervalle {—gﬂ

Auto-évaluation : ........
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Exercice 1 : (4,5 pt)

2 2 2 2
A:(COSn—sin%j —(cos%—sin% :(—I—QJ —(l—ﬁl

(—1)2—2x(—1)x%+[\/§j2—

2

—1va 2L 2 4 20 1
2 4 4 2 4 2 2
B= ZSIH(E—XJ sin(—x)+3cos(X+7)—sin(x— z)+cos(x+%}
zzcosx—(—sinx)+3><(—cosx)—(—sin(ﬁ—x))—sinx
= 2C0S X +5in X—3¢0s X +5in (77 —X)—sin x

=2C0S X+Sin X—3c0s Xx+Ssin x—sin x
=—C0S X+SIn X

C= {cos(E— xj sin (g+ XJT —1=(sinx—cos x)2 -1

:sin2 X—2sin xcosx+cos2 X—1=1-2sin Xcos X —1=—-2sin Xcos X

Exercice 2 : Mesures principales (3 pt)
64n  14n 14n 14n 14n l4n 6m 67

= + + + + —-—=——+5x2n
7 7 7 7 7 7 7 7
—93n = _90n—3—n=—3—n—9x10—n=—3—n—9x2n
5 5 5 5 5
Exercice 3 : Conversions (3 pts)

. , . . . e ,
Convertir 1 en degrés puis convertir 230° en radians en valeur exacte. Justifier vos réponses.

Tn
T — 180 230
24
180 X T X
A partir de ces tableaux de proportionnalité, on reéalise des produits en croix :
txx=1Ex180 o x=ImI80 1 _7XI5 4 5 180x X = 230x7 <> x=20% _ 23T
24 24 T 2 180 18
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Exercice 4 : Equations et inéquations trigonométriques (3 pts)
a) cosx:—ﬁ Sz{—S—ﬂ;S—E}
2 6 6
b) sinx:_ﬁ S:{_s_ﬁ,_Z}
2 4 4
2> ©
C) cosxs1 S:}—n;—z}u{z;ﬁ} QMQQ
2 3 3
d) ——<S|nx<\/_ S= —ﬂ,—5—7[ v _Z;Z i Z—ﬁﬂ
2 6 6 3
Exercice 5 : (65pts:15-15-0,5-3)

Soit f la fonction définie sur R par f (x)=3sin(2x)
1) a) Etudier la parité de la fonction f .
f(—x):33in(2><(—x))=3$in(—2x)=—35in(2x)=—f (x) : lafonction f estimpaire.
b) Etudier la périodicité de la fonction f .
Soit p la période cherchée. Pour tout x e R, on doit avoir :

f(x+p)="f(x)

< 3sin(2(x+p))=3sin(2x)

< 3sin(2x+2p)=3sin(2x+27) car la fonction sinus est 27 -périodique
< sin(2x+2p)=sin(2x+2x)
& 2p=2x
& p—2ﬁ—rr
2

La fonction f est x-périodique.

C) En déduire que l’on peut étudier la fonction t sur l'intervalle {Og}
La fonction f étant impaire et z-périodique, on peut 1’étudier sur I’intervalle [O;g} puis la
compléter par symétrie centrale afin de la connaitre sur la période [—gﬂ
2) Dresser le tableau de variation completde f sur l’intervalle {0;%} puis sur lintervalle {—gﬂ
On pose X =2x donc si XE|:0;g:| ,alors X e[0;x].

T

T

On en déduit le tableau de variation de la fonction sin(2x) puis de f sur I'intervalle {0;%} :

x‘o

RN a

sin(x)

X‘O r
2

o/ \o

R a

sin(2x)
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X 0 T kil
4 2
3sin(2x) 3
0 / \ 0
o IR
En intégrant I’imparité de la fonction f , on obtient : M{_I'_CI
L |z n 0 n n
2 4 4 2
3

3sin(2x) O\_3/ \O



